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Операторы Роты-Бакстера возникли в работе Г. Бакстера как формализм при
изучении операторов интегрирования. Позже, данные операторы естественным об-
разом возникли в работах А.А. Белавина и В.Г. Дринфельда и М. А. Семенова-Тян-
Шанского при изучении треугольных и факторизуемых биалгебр Ли.

Определение. Пусть g — алгебра Ли. Линейное отображение 𝑅 : g → g называ-
ется оператором Роты—Бакстера веса 𝜆 на g, если для любых 𝑎, 𝑏 ∈ g выполняется

[𝑅(𝑎), 𝑅(𝑏)] = 𝑅([𝑅(𝑎), 𝑏] + [𝑎,𝑅(𝑏)] + 𝜆[𝑎, 𝑏]).

В работе [1] было дано определение оператора Роты-Бакстера на группе.
Определение Пусть 𝐺 — группа. Отображение 𝐵 : 𝐺 ↦→ 𝐺 называется операто-

ром Роты-Бакстера на группе 𝐺, если для любых 𝑔, ℎ ∈ 𝐺:

𝐵(𝑔)𝐵(ℎ) = 𝐵(𝑔𝐵(𝑔)ℎ𝐵(𝑔)−1).

В той же работе было доказано, что если 𝐺 — группа Ли, то касательное отобра-
жение к гладкому оператору Роты-Бакстера на 𝐺 будет оператором Роты-Бакстера
веса 1 на соответствующей алгебре Ли g. Однако остается открытым вопрос об ин-
тегрировании операторов Роты-Бакстера ненулевого веса с алгебры Ли на её группу
Ли.

В данной работе данный вопрос рассматривается с алгебраической точки зрения.
Пусть g — алгебра Ли, полная относительно некоторой фильтрации ℱ∙. Тогда алгебру
g можно рассматривать как группу относительно операции *, определенной как

𝑥 * 𝑦 = 𝐵𝐶𝐻(𝑥, 𝑦) = log(exp(𝑥) exp(𝑦)) = 𝑥+ 𝑦 +
1

2
[𝑥, 𝑦] + . . .

Возникает вопрос о продолжении операторов Роты-Бакстера веса 1 с исходной
алгебре Ли g на группу (g, *). В данной работе этот вопрос решается положительно.

Теорема. Пусть (g,ℱ∙) — алгебра Ли с фильтрацией, 𝑅 : g → g — оператор Роты-
Бакстера, сохраняющий фильтрацию. Тогда 𝑅 можно продлить до оператора Роты-
Бакстера ℬ на группе (̂︀g, *), где ̂︀g — пополнение исходной алгебры Ли относительно
фильтрации ℱ∙.

Данная работа была выполнена совместно с П. Колесниковым, Ю. Шенгом и Р.
Тангом (Jilin University).
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